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  :توجه 

  .استفاده از ماشین حساب مجاز نیست. از نوشتن با مداد خودداري نمایید 

  .در طول امتحان به هیچ سوالی پاسخ داده نمی شود
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  نمره 15                                         :قاعده هوپیتال و هم ارزي محاسبه کنید  از حد زیر را بدون استفاده – 3سوال
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ieee     )       الف  : 1جواب سوال
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)()(فرض کنیم ) الف : 2جواب سوال bfaf   .سه حالت متفاوت را در نظر می گیریم �

1   (��ba,  بنابر این ba baیعنی  � baو یا  � baهمعلامت هستند پس باید  bو aچون   �� � . 
2   (�ba,    بنابر اینba baیعنی  ��� �.  

3    (ba ���     آنگاه �a  و��b  یعنیba ��  پس)()( bfaf �  

)()(یعنی اگر  bfaf baآنگاه  �   .یک به یک است fکه نتیجه می دهد  �

     :قرار می دهیم  �fدا کردن یبراي پ. یک به یک و پوشاست fتابع )  ب 
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                     .را می توان محاسبه کرد fو  fوارون توابع 
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         : 3جواب سوال
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),(نقطه دلخواه :   5جواب سوال yx  را روي منحنیxy  ),(فاصله آن تا نقطه . در نظر می گیریم � �  برابر است با

 yxyxd ��� زمانی اتفاق می افتد که تابع  dکمترین مقدار  ),()( yxyxf ���   . مینیمم شود ),()(

  .را به یک تابع یک متغیره تبدیل می کنیم fتابع 

y      �حذف : روش اول   ���������������� yxxxxfxxxxxf ,,)()()(  

),(بنابر این کمترین فاصله بین نقطه  �   و سهمیxy    .�dبرابر است با  �

           xحذف: روش دوم 
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��داریم  �),(d    و ��� ),(d   یعنی جواب مساله است.  

  

     سیدرضا موسوي

  دانشکده ریاضی
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